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Algebra III - Abstraktna algebra

1. Na mnozici Z sta definirani binarni operaciji % in o, na naslednji nacin
axb:=a+2b in aob:=2ab.
(i) Ali sta ti dve binarni operaciji komutativni?
(ii) Ali sta (Z,*) in (Z,0) grupi?
(iii) Ali za vse x,y, z € Z velja
zo(yxz)=(roy)x(roz) in  zx(yoz)=(rx*xy)o(zxz).
2. Dokazi, da je {a,b]a® = b® = e, ab = ba) = Zg.
3. Najbo H = ((9,1)) podgrupa grupe G = Zg X Zs.
(a) Dokazi, da je H edinka grupe G.
(b) Napisi vse elemente kvocientne grupe G/H = Zys X Za/{(9,1)).
(c) Kateri znani grupi je izomorfna grupa Zig X Zs/((9,1))?
)

(d) Doloci red elementa (2,0) + H v grupi G/H.

4. Naj bo O grupa vseh simetrij oktaedera (rotacija, zrcaljenje, drsno
zrcaljenje,...). Grupa O deluje na mnozici {vy, vq, v3, V4, V5, V6 } 0gljis¢ ok-
taedra. Doloci stabilizator ogljis¢a v, glede na to delovanje. Dolo¢i stabi-
lizator mnozice {v1,v3} glede na to delovanje. Uporabi orbita-stabilizator 1
izrek in izracunaj |O|. Katera znana grupa je izomorfna grupi O?
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Navodila: Izpit resujte izkljuéno z nalivnim peresom ali kemic¢nim svincénikom v modri ali ¢rni
barvi. Ta list prilozite in oddajte skupaj z listi z resitvami! Lahko uporabite Zepni racunalnik. Vse
liste z resitvami ostevil¢ite na naslednji na¢in: Stevilka-trenutne-strani/skupno-stevilo-strani.



